Les maths de Tata Germaine Corrigé - Exercices-Fractions rationnelles Jeme
Corrigé - Série d’exercices : Fractions rationnelles
|Exercice 1|
1) Justifions que 72 — 4 = (z — 2)(z + 2)
On reconnait I'identité remarquable a® — b* = (a — b)(a + b).
2 — 4 =g*— 22
v —4=(x—2)(x+2)
2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles A existe
. 2 —4
(x —2)(z +5)
(x —2)(z+2)
A=
(x —2)(x+5)
A existe si et seulement si (z — 2)(z +5) #0
(x —=2)(x+5)#0équivaut az —2#0et z+5#0
(x —2)(x +5) # 0 équivaut & = # 2 et x # —5
Donc A existe si et seulement si  # 2 et © # —5.
3) Simplifions A
Pour x # 2 et © # —5:
(x —2)(z+2)
A=
(x —2)(x+5)
P +2
T +5
4) Calculons la valeur numérique de A pour x =0
0+2
Pour z =0, A = ot e
5 0+5
A=
5
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|Exercice 2|
1) Justifions que 22 — 10z + 25 = (x — 5)?
On reconnait I'identité remarquable a® — 2ab + b* = (a — b)2.
? =100+ 25 =2>—2xx x5+ 5
2 — 10z + 25 = (z — 5)?
2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles B existe
o (5P
(x —5)(2x+1)
B existe si et seulement si (r —5)(2z+1) #0
(x —=5)(2x 4+ 1) #0 équivaut a x —5#0et 2z +1#0
1
(x —5)(2x + 1) # 0 équivaut & x # 5 et x # —3
Donc B existe si et seulement si x # 5 et x # —5
3) Simplifions B
1
Pourm;«é5etx7é—§:
B (x —5)(z—5)
(x —5)(2x+ 1)
_x=5
S 2r+1
4) Calculons la valeur numérique de B pour z = 2
2-5
P =2,B= ———
our x3 , X241
B—_°
)
|Exercice 3|
1) Justifions que 42% — 9 = (2x — 3)(2z + 3)
On reconnait l'identité remarquable a® — b* = (a — b)(a + b).
4o — 9 = (27)? — 32
42° — 9 = (2z — 3)(2z + 3)
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2) Déterminons les valeurs de x pour lesquelles C' existe
(22 -3)(x+1)
(22 —3)(22 + 3)
C' existe si et seulement si (2¢ — 3)(2z +3) # 0
(22 — 3)(22 + 3) # 0 équivaut 4 2z —3 # 0 et 20+ 3 # 0
3 3
(2x — 3)(2z + 3) # 0 équivaut a = # 3 et ¥ # —3
. . . 3 3
Donc C' existe si et seulement si x # 3 et x # —3
3) Simplifions C
3 3
Pourx;éietx;é—ﬁz
(2x —3)(z+ 1)
(22 —3)(22 + 3)
_r+1
2243
4) Calculons la valeur numeérique de C pour = = —1
—1+1
Pour:z::—l,C':—+
2(-1)+3
0
C=-
1
C=0
|Exercice 4|
1) Factorisons z? + 4z + 4
On reconnait I'identité remarquable a? 4 2ab + b* = (a + b)>.
2’ +4r+4=2"+2x 2 x2+2?
2’ +4r +4 = (v +2)°
2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles D existe
D (x +2)?
(x +2)(3z—1)
D existe si et seulement si (z +2)(3x — 1) #0
(x4+2)(3x — 1) #0 équivaut A x +2 #0et 3z — 1 #0
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o . 1
(x +2)(3z — 1) # 0 équivaut &  # —2 et x # 3
. . _ 1
Donc D existe si et seulement si x # —2 et x # 3
3) Simplifions D
1
Pourm#—?etx;«égs
(x+2)(x+2)
C(z+2)(B3z—1)
_r+2
C3r—1
4) Calculons la valeur numérique de D pour z =1
142
P =1,D=———
our x , 51 =1
D=2
2
|Exercice 5|
1) Justifions que 922 — 1= (3z — 1)(3z + 1)
On reconnait I'identité remarquable a? — b* = (a — b)(a + b).
92% — 1 = (32)* — 17
922 — 1= (3z — 1)(3z + 1)
2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles F existe
Bz —=1)(Bx+1)
Bz —1)(z+4)
E existe si et seulement si (3x — 1)(z +4) # 0
(Bx —1)(xr+4) #0 équivaut a3z — 1 #0et x +4 #0
1
(3x — 1)(x +4) # 0 équivaut a = # 3 et x # —4
. . _ 1
Donc F existe si et seulement si x # 3 et © £ —4.
3) Simplifions F
1
Pourx;«égetxsé—élz
Bz —1)(Bxr+1)
Bz —1)(z+4)
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E:?)a:—i-l
T+ 4

1
4) Calculons la valeur numeérique de F pour z = —3

|Exercice 6]

1) Justifions que 22 —49 = (z — 7)(x + 7)

On reconnait I'identité remarquable a® — b* = (a — b)(a + b).

2?2 —49 = 22 — 72

1 —49=(z—T)(xz+7)

2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles F' existe

(x — 7)(2x +5)

F= a7

F existe si et seulement si (x — 7)(x +7) # 0
(x =T)(x+7)#0équivaut Az —7#0et x+7#0
(x = T)(x+7)#0 équivaut & x # 7 et x # —7

Donc F' existe si et seulement si z # 7 et x # —T7.

3) Simplifions F’

Pour x # 7Tet v # —7:
x—T7)(2x +5)

_(
k= (x—7)(x+7)

" L’erreur fait partie de l'apprentissage. Continue tes efforts! !"
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2
o +5
x+7
4) Calculons la valeur numeérique de F' pour = =0
2(0) +5
P =0, F=—"—
o 047
F=-
7
|Exercice 7|
1) Factorisons le numérateur de G
On reconnait I'identité remarquable a? + 2ab + b* = (a + b)%.
2 2 2
r4+2r+1=x"4+2xrx1+1
>+ 20+ 1= (z+1)°
2) Déterminons les valeurs de z pour lesquelles G existe
o (z+1)?
(z+1)(z—3)
G existe si et seulement si (z+ 1)(x —3) #0
(x4+1)(x—3)#0équivaut Az +1#0et z —3#0
(x+1)(xr—3) #£0 équivaut & x # —1l et © # 3
Donc G existe si et seulement si x # —1 et x # 3.
3) Simplifions G
Pour v # —1let z # 3 :
(x4 1)(z+1)
(x4 1)(x — 3)
z+1
G =
z—3
4) Calculons la valeur numérique de G pour = = 2
241 3
Pourx:2,G=i=—
2—-3 -1
G=-3
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|Exercice 8|
1) Justifions que 16 — 2% = (4 — z)(4 + x)
On reconnait I'identité remarquable a® — b* = (a — b)(a + b).
16 — 2 = 4% — 2°
16— 2= (4—2)4+ )
2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles H existe
0o (4—xz)(4+x)
 (4—2)(27 +3)
H existe si et seulement si (4 — z)(2x + 3) # 0
(4—2)(2x+3) #0 équivaut 44—z #0et 20 +3 #0
3
(4 —x)(2x + 3) # 0 équivaut & = # 4 et x # )
: : . 3
Donc H existe si et seulement si x # 4 et x # —5
3) Simplifions H
3
Pourx%4etm7é—§:
0o (4—z)(4+x)
C (4—2)(27 +3)
4+t
2243
4) Calculons la valeur numérique de H pour z = —4
44 (—-4) 0
P =4 H=- —~ 7 —
=TS T o) 13T s
H=0
|Exercice 9|
1) Factorisons z? — 6z + 9
On reconnait l'identité remarquable a® — 2ab + b*> = (a — b)>.
22 —6r+9=2—2xxx3+32
7?2 — 62+ 9= (z—3)
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2) Déterminons les valeurs de x pour lesquelles [ existe

(z —3)

= ety

I existe si et seulement si (z — 3)(x + 2) # 0
(x—3)(x+2)#0équivaut Az —3#0et z+2#0
(x —3)(z+2) #0 équivaut a = # 3 et x # —2

Donc I existe si et seulement si x # 3 et x # —2.

3) Simplifions [

Pour x #£ 3 et v # —2:
(x —3)(x — 3)
(x —3)(x+2)
r—3

o +2

I =

4) Calculons la valeur numérique de [ pour z =1

1-3
P =1,1=—
our , 2

[]=_2
3

|Exercice 10|

1) Justifions que 2522 — 4 = (52 — 2)(bz + 2)
On reconnait I'identité remarquable a® — b* = (a — b)(a + b).

252% — 4 = (5r)? — 2°
2527 — 4 = (5x — 2)(5x + 2)

2) Déterminons les valeurs de = pour lesquelles J existe

 (5r = 2)(x +3)
~ (5z —2)(5x +2)

J existe si et seulement si (bz — 2)(5x + 2) # 0
(52 — 2)(bx +2) # 0 équivaut a bx — 2 # 0 et b +2 # 0

2 2
(b — 2)(bx + 2) # 0 équivaut a = # - et © # 5
2

2
Donc J existe si et seulement si x # R et © # —5
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3) Simplifions J

2.
%
bz = 2)(z +3)
(5 —2)(5r +2)

2
Poura:;«égetx%—

_r+3

5z 42
4) Calculons la valeur numeérique de J pour x = —3

-3+3 0
Pour x = -3, J = —
5(-3)+2 —13

J=0
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